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Prova intermedia
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I M 2) Data la funzione , determinare se la fun-
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zione, nel punto , risulta continua e poi se risulta differenziabile. !ß !
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  cos sen la convergenza è
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uniforme in quanto cos sen  e quindi la funzione è continua in     * * Ÿ " !ß ! Þ
Passando al calcolo del gradiente, avremo poi:
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lim   BßC Ä !ß! # #

0 Bß C  0 !ß !  !ß ! † B  !ß C  !

B  !  C  !
œ !

     
   

f0 
 ovvero se:

lim   BßC Ä !ß! # # # #

B C "

B  C B  C
† œ ! Þ

  $
 Passando a coordinate polari otteniamo:

lim lim lim   BßC Ä !ß! # # # # Ä! Ä!

#B C

B  C † B  C
Ê œ œ ! Þ

      
$ 4 4

  cos sen
cos sen4 * *

4
4 * *&

$

"
$

La convergenza è uniforme in quanto cos sen  e quindi la funzione risulta differen-  * * Ÿ "
ziabile in . !ß !



I M 3) Data  ed i vettori  e , detti rispettivamen-0 Bß C œ B  C œ "ß " œ "ß  "     # # • –
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Essendo poi , essendo  sarà:W# X
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I M 4) Con l'equazione 4 3 , soddisfatta nel punto0 Bß Cß D œ BD  C  B  /  C œ !  2 3 3DB

P , verificare, mediante il Teorema del Dini, l'esistenza di una funzione implicitaœ "ß "ß "    Bß C Ä D Bß C , della quale calcolare le derivate prime nonchè l'equazione del piano tan-
gente alla superficie di tale funzione implicita nel punto considerato.

La funzione 4 3 , essendo un polinomio, è differenzia-0 Bß Cß D œ BD  C  B  /  C  2 3 3DB
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L'equazione del piano tangente alla superficie di tale funzione implicita nel punto  sarà: "ß "
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I M 5) Dato il sistema  soddisfatto nel punto   0 Bß Cß Dß A œ B A  C D  BD  CA œ "
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 Calcolando la matrice Jacobiana avremo:
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