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1) Determinare il valore dei seguenti limiti:
.3 =1 , 3z +3\"

lim ; lim .

x—0 2sen 3x = z—+oo \ 3T + 2

-1 -1 1 1 1 1 :
lim3 —lim3 v, S =log3 - = 1:610g3:10g\°/§.

—02sen3z @0 x 2 3r sendxw 2 i
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1 =
< +3x+2)

. 3z +3\" . (3z+2+1\" ,
lim = lm ( ———— | = lim
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2) Determinare il campo d'esistenza della funzione f(z) = /1 — log(e* —1).

= (&)} = Ve

Dovra essere :

e —=1>0 N e’ >1 N x>0 N x>0 N
1—log(e"—1)>0 log(e" —1) <1 e —1<e e <e+1

z >0

L . )
< log (e + 1) e quindi C.£. :]0;log (e + 1)] ovvero 0 < x <log(e+1).

2
3) Date le funzioni f(z) = ~— -
x p—

ne della funzione composta f(g(h(z))) e di questa determinare poi l'espressione della fun-
zione inversa.

g(x) =3"—1 e h(x) = = + 3, determinare I'espressio-

‘ 3 142 341
Sara f(g(h(2))) = f(9(z +3)) = (3" = 1) = oo J_r 1 30 j—L 2

3$+3+1 r+3 r+3 x+3 T+3 2y+1
8o, Y= A l=y (37 -2) 23 (y - ) =2y + 1= 37 e
2y+1 2y+1
:>x+3:10g3( yt ):x:10g3< y+ )—3
y—1 y—1
2z +1 2 1
e quindi la funzione inversa: y = logg( ac +1 ) — 3 =log, (42753 + 1)) )
x — T —

4) Date le tre generiche proposizioni A, B e C, determinare i casi di verita e di falsita della
proposizione (A = B) < (BenonC) sotto l'ipotesi che la proposizione B sia vera.

Formata la tavola di verita

A|B | C |nonC|Pi:A=B | P»:BenonC | PP,
1 0 1 0

0 1 1
0 1
0 1 1

vediamo che la proposizione (A = B) < (BenonC) ¢ vera quando C ¢ falsa, con A sia
vera che falsa.
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5) Date le funzioni f(x) = 271 43 ¢ g(x) =log, (x —4), siano A il punto in cui f(z)
taglia 1'asse delle ordinate, B quello in cui la funzione g(z) taglia I'asse delle ascisse, e sia O
l'origine degli assi. Determinare il valore dell'area del triangolo AOB.

Risulta :
1 7
f(0) =21 43 = 5-1—3: 5 mentre g(z) =log,(x —4)=0 se xr—4=1=x=5¢e
17 35
quindi avremo: Area(AOB) = 3'5" 5= 7
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1) Determinare il valore dei seguenti limiti:
1-z
log (1+3 1
og (14 3xz) 1ir+n<$+ ) ‘

;I;ll%log(l—Zm) ’ 2 + 2
1 1 -

lmwzhmlog< +3:c)_ 3 2z —1- _3 .1:_§.
z—0log (1 —2zx) 2—0 3x — 2z log(1—2z) 2 2

i z+1\7¢ ( 1) (=—o00) n

m = —_— — — .
r—tbo\ 2 + 2 2 e
2) Determinare il campo d'esistenza della funzione f(x \/ 1 —log, (3* —1).

Dovra essere :
3*—-1>0 N 3 >1 N z>0 N x>0é
1—log, (3" —=1)>0 log, (3" — 1) < 3 —-1<3 3" <4

x>0 Lo
= {:1: < log, 4 e quindi C.£. :]0;log; 4] ovvero 0 < x < log, 4

1
3) Date le funzioni f(z) = ~

g(x) =logx e h(x) = x — 3, determinare 1'espressione

r+2°
della funzione composta f(g(h(x))) e di questa determinare poi l'espressione dell'inversa.
Floh(@) = F(g(x ~3)) = fllog (¢ — ) = EL=D T2
J - = /0B ~log(z—3)+2°
log(z —3)+1
Da —y=log(z—3)+1=y(log(x—3)+2
(g 13 = V= ol -8+ 1=yllog(x—3)+2) =
2y —1 2y—1 2y—1
=log(z —3)(1—y) =2y —1=log(z —3) = S r—3=elv s r=clv +3

L—y
2z—1
e quindi la funzione inversa: y = et-= + 3.

4) Date le tre generiche proposizioni A, B e C, determinare i casi di verita e di falsita della
proposizione (AononB) = (C < B) sotto l'ipotesi che la proposizione A sia falsa.

Formata la tavola di verita



A | B | C |nonB|Pr:AononB| P:C&B | Pi=P
0 1 1 0 0 1 1
0 1 0 0 0 0 1
0 0 1 1 1 0 0
0 0 0 1 1 1 1
vediamo che la proposizione (AononB) = (C < B) ¢ falsa solo quando A, B sono false

mentre C ¢ vera.

5) Date le funzioni f(z) = 317" 49 ¢ g(x) =log,(x — 1), siano A il punto in cui f(z)
taglia 1'asse delle ordinate, B quello in cui la funzione g(x) taglia l'asse delle ascisse, sia O
l'origine degli assi. Determinare il valore dell'area del triangolo AOB.

Risulta f(0)=3""+2=5 mentre g(z)=1log,(z—1)=0 se r—1=1=2=2¢
1
quindi avremo: Area(AOB) = 3 5-2=35.
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1) Determinare il valore dei seguenti limiti:

4 2 x

lim (I1+z) —(1+2) * lim (2x+1) .
x—0 €T r—+00 2,CE

1 | 2 1 1 (1 2 1
lirr(l)( to) —(l+z) :lirr(l]( to) -1 0+ =1 9
xr— €T Tr— €T xT

1 @ _1q
fim LF2 =1
z—0 X

<1+%>%Fw = (e)? = +/e.

i 20+ 1\" )
lim = lim
r—400 2x T—-+00

2) Determinare il campo d'esistenza della funzione f(z) = \/ 1 —log,(e* —1).

Dovra essere:
er—1>0 N e’ >1 N x>0 N :15>0:>
1 —log,(e"—1)>0 log,(e" —1) <1 e’ —1<2 e’ <3

x>0 L .
= {x§10g3 e quindi: C.£. :]0;log3] ovvero 0 < z < log3.

2
3) Date le funzioni f(z) = 5 f_ T g(x) = 2" e h(z) = 3z — 1, determinare 'espressione
T

della funzione composta f(g(h(z))) e di questa determinare poi l'espressione della funzione
inversa.

_ 9. 93r—1 93r—1+1 93z
h(z))) = flg(Bz — 1)) = f(2*7) = = = :
Flolh(@) = o(3w = 1) ) =y T T T i
23" y
Da o —— =y=2"=y(2+1)=22"(1-y =y=2"=
8 e v =y Y =2 -y =y —



1

:>3:1::10g2L:>x:—-log2L:>x:10g23 Y e quindi la funzione inver-
1—y 3 1—y 1—y

x

1—=z

sa: y = log, ¢

4) Date le tre generiche proposizioni A, B e C, determinare i casi di verita e di falsita della
proposizione (A = nonB) < (CeA) sotto l'ipotesi che la proposizione C sia vera.

Formata la tavola di verita

A | B | C |nonB|P:A=nonB| P:CeA PeP,
1 1 1 0 0 1 0
1 0 1 1 1 1 1
0 1 1 0 1 0 0
0 0 1 1 1 0 0
vediamo che la proposizione (A = nonB) < (CeA) ¢ vera solo quando A e C sono vere

mentre B € falsa.

5) Date le funzioni f(z) = 27141 ¢ g(xz) =log, (x — 3), siano A il punto in cui f(x)
taglia 'asse delle ordinate, B quello in cui la funzione g(x) taglia I'asse delle ascisse, e sia O
l'origine degli assi. Determinare il valore dell'area del triangolo AOB.

Risulta :
1 3
f(o):20*1+1:§+1:§ mentre g(z) =log,(x —3)=0 se xr—3=1=x=4¢
1 3
quindi avremo: Area(AOB) = 3'5" 4=3
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1) Determinare il valore dei seguenti limiti:

. e” — cosz o 1+4x 1-z

aPIL% 2 ’ $—1>T00 1+ 3x )

y e$2—cosx_, e$2—1+1—cosx_1+1_3

xli% 2 :xli% 2 2 - 2 27
. 1442\ ° 4\ (——00) .

xET@O(l—}—i’)x) _(—>§) =07

2) Determinare il campo d'esistenza della funzione f(z) = \/ 2 —log, (2 —1).

Dovra essere :
27 —1>0 N 27 > 1 N x>0 N x>0é
2—log2(2x—1)20 log2(2x—1)§2 20 —1<4 2* < H

x>0 o
= {:c < log,5 e quindi C.£. :]0;log,5] ovvero 0 < x < log,5.



3) Date le funzioni f(z) = % , g(z) =3z e h(z)=logx, determinare l'espressione
x

della funzione composta f(g(h(z))) e di questa determinare poi l'espressione della funzione
inversa.

3logx
f(g(h(z))) = f(g(logz)) = f(3logz) = m'
31
a 310;%:y:>310g:1::y(310ga:+1):>310g;1;.(1_y):yéglogx: lgy
Y xT
= logz = ﬁ = x = 30— ¢ quindi la funzione inversa: y = e30-)
-y

4) Date le tre generiche proposizioni A, B e C, determinare i casi di verita e di falsita della
proposizione (nonAoB) = (B < C) sotto l'ipotesi che la proposizione B sia vera.

Formata la tavola di verita

A | B |C |[nonA|Pi:nonAoB| P:B&C |PA=P

1 1 1 0 1 1 1
1 1 0 0 1 0 0
0 1 1 1 1 1 1
0 1 0 1 1 0 0

La proposizione (nonAoB) = (B < C) ¢ falsa quando A e B sono vere mentre C ¢ falsa e
quando A e C sono false mentre B ¢ vera.

5) Date le funzioni f(x) = 377 41 e g(x) =log,(x — 2), siano A il punto in cui f(x)
taglia 1'asse delle ordinate, B quello in cui la funzione g(x) taglia l'asse delle ascisse, sia O
l'origine degli assi. Determinare il valore dell'area del triangolo AOB..

Risulta f(0) =3""+1=2 mentre g(z)=log,(x—2)=0 se r—2=1=x=3c¢
1
quindi avremo: Area(AOB) = R 2.-3=3.



