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1) Selog,x + log,x = 6, il valoredi = e pari a

1189

X 1b) 81

[11c) 3

0 1d) 27

SOLUZIONE: sostituendo i valori proposti all'uguaglianza si ottiene:
r=9—1og,9+1og,9=2+1=3#6,

z =81 —10g,81 +1log,81 =4+2 =06, EUREKA,;

1 3
x:3—>logg3+logg3:1+—257&6;

2
3 9
x:27ﬂlog327+l09927:3+§257&6.

Alternativamente se usiamo le proprieta del logaritmi abbiamo

log,r + log,x = log,9 - log,x + log,x = 2 - log,x + log,x = 3 - log,x, posto 3 - log,x = 6 Si
ottiene log,z = 2 dacui z = 9> = 81. Risposta corretta 1b.

2) Limitatamente ai valori 0 < x < 2, ladisequazione cos(z) < g ha soluzioni:
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O2d) n<z< Z’/T
SOLUZIONE.: relativamente al primo giro sulla circonferenza goniometrica (vedi immagine
pagina successiva), lafunzione cos(z), che si misura sulle ascisse, @ minore o uguale a 5
nella parte delle ascisse evidenziatain blu, a cui corrispondono gli archi evidenziati in rosso,
: . N g 1 7 .
pertanto la disequazione proposta e verificata se e solo se i <z< ik Risposta corretta 2b.
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3) Lacirconferenzadi centro C(3,5) eraggio r = 5 haequazione:

X 3a8) 22 +9>—6x—10y+9=0

O03b) 22 +9%> — 62 —10y+5=0

O03c) 2 +4y*> -3z -5y +5=0

O3d) 22 +9>—52—-3y+9=0

SOLUZIONE: lacirconferenzadi centro C'(3,5) eraggio r = 5 ha equazione:

(z —3)* + (y — 5)* = 52, che dopo alcuni calcoli algebrici pud essere scritta come:
22 4+ y? — 62 — 10y + 9 = 0. Risposta corretta 3a.

4) Nel piano cartesiano, l'equazione y = x> — 2z rappresenta

Xl 4a) una parabolacon il vertice nel punto (1, — 1)

O 4b) una parabola passante per i punti (0, — 2) e (0, 0)

O 4c) unaretta passante per i punti (0, 0) e (1, — 1)

O 4d) unaretta passante per i punti (— 1, 3) e (1, — 1)

SOLUZIONE: |'equazione proposta € I'equazione di una parabola, quindi escludiamo le risposte
4c e4d; inoltrese x = 0 dloray = 0, quindi la parabola non pud passare per il punto (0, — 2),
guesto esclude larisposta 4b. || vertice della parabola ha coordinate:

V:<_%’ _%):<_ —22’ _(—2)2;4.1.()):(1’ —%):(1, .

Risposta corretta 4a.

5) L'equazione esplicita dellaretta che passa per i punti A(1,2) e B(5, 6) &

O5) y=x—-1

O5b)y =2x+1

O5c)y=x—6

5d) y =2+ 1

SOLUZIONE: I'equazione di unaretta che passa per i due punti A(1, 2) e B(5,6)
x—1 y—2 OWero r—1 y—
5—-1 6-2 4 4

2 . .
dacui y = = + 1. Risposta corretta 5d.

6) Quale frale seguenti uguaglianze é corretta?



[N

SOLUZIONE: ((2)*) - (2%)5 — 2% = /2. Risposta corretta 6d.

7) Ladisequazione 3 - 2 > 0 risulta soddisfatta per

1 1
L 7a 2% > g,oweroper:r> \/;
7b) ogni valoredi x
O7¢) = > /3

O 7d) z > Iogzé

SOLUZIONE.: ladisequazione 3 - 2* > 0 e equivaente alladisequazione 2% > 0 che e verificata
per ogni valore di x. Risposta corretta 7b.

8) Si consideri unacirconferenzaC di raggio » e Sia AB unacordatracciata su C che insiste su un
angolo alla circonferenza di ampiezza «.. Quale frale formule seguenti esprime il corretto valore
dellalunghezzadi AB?

083 AB = 2rcosa

08b) AB = 2rsena - cosa

8c) AB = 2r sen o

08d) AB =2rtga

SOLUZIONE.: secondo il Teorema della corda una circonferenzaC di raggio r e corda AB
tracciata su C che insiste su un angolo alla circonferenza di ampiezza o ha lunghezza della corda
AB = 2r sen « . Risposta corretta 8c.

3\" /8 _
9)Se<§) = 2—7allora

]an)xsg
9b):c:§ i

290)93:5—:—%
9d):c:§

3
3\ /8 . 3\"  sf/2)° 3\" _ (2’
: °) =¢/= siott 5] =\l 2] ~\3
SOLUZIONE: da <2) \/; si ottiene (2> (3) OvVero (2) (3) o
3

. 3\" 3\ ° 3
infine (§> = <§) ,con = — E.RlspostacorrettaQa



r—1 z+1

10) L'espressione
) L'espress r+1 xr—1

0108 — 2
0 10b) ———

risultauguale a

100) -

01 10d)

1 —2?
—1 1 ~ 1P —(z+1)7 22-20+1— (2P +22+1
SOLUZIONE: *— 1 _ ¢+l _(@-1) —(@+1)" 27-20+1-(a"+2z+1)
z+1 z-1 (z+1)(z 1) a2 — 1
—4r  dx
r2—1 1—2a?

. Risposta corretta 10c.

[l Versione
' . r—1 x+1 .
1) L'espressione — risultauguale a
z+1 xr—1
O 14
) Jii—l
i S
O1b
) 1— 22
O1lc) —2
4x
1d
X )1—x2 2 2 2 2
SoLUzZIONE: ©~ 1 _#H1l_(@-1"—(@+1)" 2?-2r+1- (@422 +1) _
z+1 z-1 (x+1)(z—1) 221
* v Risposta corretta 1d.

2—-1 1—g2°

2) Ladisequazione 3 - 2% > 0 risulta soddisfatta per
XI 2a) ogni valore di x

O2b) 2> /3
1 1
O 2c) 2”“>§,oweroper:c>\/;

O 2d) z > Iogzé

SOLUZIONE.: ladisequazione 3 - 2* > 0 e equivaente alladisequazione 2% > 0 che e verificata
per ogni valore di x. Risposta corretta 2a.

3) Si consideri unacirconferenzaC di raggio r e sla AB unacordatracciata su C che insiste su un
angolo alacirconferenza di ampiezza o.. Quale frale formule seguenti esprime il corretto valore
dellalunghezzadi AB?

038 AB =2rtga

3b) AB = 2rsena

003c) AB = 2rsena - cos a

00 3d) AB = 2rcos o



SOLUZIONE: secondo il Teorema della corda una circonferenzaC di raggio r e corda AB
tracciata su C che insiste su un angolo alla circonferenza di ampiezza o halunghezza della corda
AB = 2r sen «.. Risposta corretta 3b.

4) Quale frale seguenti uguaglianze e corretta?

O 4a) ((2)> — /2

01 4b) ((2é é): 2
;>i:w\/§

[

A N ,
SOLUZIONE: | ((2) ‘) - (25)2 — 20 = {/2.. Risposta corretta 4c.

5) Lacirconferenzadi centro C'(3,5) eraggio r = 5 ha eguazione:

X 5a) 22 +y?> —6x — 10y +9 =0

O5b) 2> +y> -3z -5y +5=0

05c) 2>+ 4> — 52 —3y+9=0

O 5d) 22 + y? — 62 — 10y +5 =0

SOLUZIONE: lacirconferenzadi centro C'(3,5) eraggio r = 5 ha equazione:

(z —3)* + (y — 5)* = 5%, che dopo alcuni calcoli algebrici pud essere scritta come:
22 + 9% — 62 — 10y + 9 = 0. Risposta corretta 5a.

6) Nel piano cartesiano, I'equazione y = x> — 2z rappresenta

O 68) una retta passante per i punti (0,0) e (1, — 1)

X 6b) unaparabola conil vertice nel punto (1, — 1)

O 6¢) una parabola passante per i punti (0, — 2) e (0, 0)

O 6d) unaretta passante per i punti (— 1, 3) e(1, — 1)

SOLUZIONE: I'equazione proposta € I'equazione di una parabola, quindi escludiamo le risposte
6ae 6d; inoltrese x = 0 dloray = 0, quindi la parabola non pud passare per il punto (0, — 2),
questo esclude larisposta 6¢. || vertice della parabola ha coordinate:

vz<—%, _%):<_ —22' _(—2)2;4.1.0):@, —%):(1, .

Risposta corretta 6b.

2 L
% ha soluzioni:

7) Limitatamente ai valori 0 < x < 27, ladisequazione cos(z) <



SOLUZIONE.: relativamente al primo giro sulla circonferenza goniometrica (vedi immagine

seguente), lafunzione cos(x), che st misura sulle ascisse, € minore o uguale a 5 nella parte
delle ascisse evidenziatain blu, acui corrispondono gli archi evidenziati in rosso, pertanto la

. . N e 1 7 .
disequazione proposta é verificata se e solo se el <z< Yk Risposta corretta 7d.
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3\" /8 _
8)Se<§) = 2—7allora
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SOLUZIONE: da <§) = 2—790tt|ene (§> = (3) ovvero (2) _<3) ed
3

infine (g) = <;) o,con r= — g . Risposta corretta 8d.

9) L'equazione esplicita dellaretta che passaper i punti A(1,2) e B(5, 6) &

Ko y=x+1

9%)y=2—6

O09%)y=2x+1

od)y=z—-1

SOLUZIONE: I'equazione di unaretta che passa per i due punti A(1, 2) e B(5,6)
r—1 y—2 r—1 y—2
51 6-2 V0T Ty

dacui y = = + 1. Risposta corretta 9a.

10) Selog,x + log,x = 6, il valoredi = e pari a
[110a) 9



0 10b) 27

[110c) 3

X 10d) 81

SOLUZIONE: sostituendo i valori proposti all'uguaglianza si ottiene:
r=9—10g,9+10g,9=2+1=3#6,

3 9
x:27ﬂlog_327+log927:3+§257&6;

1 3
x:3—>logg3+logg3:1+§ = 57&6;
x =281 —log,81+10og,81 =4+2=06,EUREKA.
Alternativamente se usiamo le proprieta del logaritmi abbiamo
log,z + log,x = log,9 - log,x + log,x = 2 - log,x + log,x = 3 - log,x, posto 3 - log,x = 6 Si
ottiene log,z = 2 dacui z = 9> = 81. Risposta corretta 10d.



